Linearni algebra II — 10. cviceni 15.05.2017

Priklad 1. Pomoci Choleského rozkladu feSte soustavu

1 -1 23
-1 5 —416
2 -4 6|2

Priklad 2. Otestujte Gaussovou eliminaci positivni definitnost matic

1 2 -3 1 -1 2
a) | 2 4 1], b [-1 5 —4
-3 1 2 2 —4 6

Piiklad 3. Otestujte Sylvestrovym kriteriem positivni (semi-)definitnost matic

4 -2 4 4 -2 4
a) |-2 10 =2, b [-2 1 —2
4 -2 8 4 -2 8

Priklad 4. Bud A € R™" positivné semidefinitni. Dokazte:
a) lai;| < (aiw +a;;)/2 pro i,j € {1,...,n},

b) |al-j] < v/ Qi; 5 Pro Z7j € {]_7 “e 77L},

c¢) pokud a; = 0 pro n&jaké i € {1,...,n}, pak je i-ty sloupec a fadek matice A nulovy.

Priklad 5. Urcete, pro kterd a € R je nasledujici matice positivné definitni:

S =
L = O

1
a
1

Piiklad 6. Bud A positivné semidefinitni a p(A) polynom takovy, ze p(A) > 0 pro A > 0.
Ukazte, ze p(A) je positivné semidefinitni.

Domaci ukol ¢. 10: Najdéte priklad matice ilustrujici, Ze nefunguje pfimocaré zobecnéni
na testovani positivni semidefinitnosti pomoci

a) Gaussovy eliminace (odstuptiovany tvar s nezdpornou diagonalou),

b) Sylvestrova kriteria pro positivni definitnost (nezdporné determinanty hlavnich vedou-
cich podmatic).

2 b]
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