Linearni algebra II — 9. cviceni 24.04.2017
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Priklad 1. Ovéite tfemi riiznymi zpisoby positivni semidefinitnost matice (1 1) )

Piiklad 2. Pro A, B € R"*" definujme relace <, < ptredpisem A < B (resp. A < B)
pokud B — A je positivné definitni (resp. positivné semidefinitni).

a) Ukazte, ze < je relace ¢aste¢ného usporadéni (t.j. reflexivni, tranzitivni a slabé
antisymetricka).

b) Necht 0 < A a 0 < B. Rozhodnéte, zda plati 0 < A + B.

c) Necht 0 < A. Rozhodnéte, zda plati 0 < A~

d) Necht A < B. Rozhodnéte, zda plati VT AV < VT BV pro V € R™".
e) Necht 0 < A < B. Rozhodnéte, zda plati A? < B2

Priklad 3. Otestujte pomoci rekurentniho vzorecku positivni definitnost matic

4 -2 4 1 -1 2
a) |-2 10 —=2], b [-1 5 -4
4 -2 8 2 —4 6

Priklad 4. Najdéte Choleského rozklad pro matice z ptikladu 4. Je tento rozklad
jednoznad¢ny?

Priklad 5. Pomoci Choleského rozkladu invertujte matici

1 2 -1
2 5 =2
-1 =2 2

Priklad 6. Bud A € R™" positivné definitni a S € R™*" regularni. Dokazte, Ze
matice STAS je positivné definitni.

Domaci ukol €. 9: Rozhodnéte, zda je nasledujici matice n x n positivné definitni:

2 -1 0 0
-1

0 0
) 1
0 0 -1 2
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