Linearni algebra 2 termin odevzdani: 9.5.2022 (do zac¢atku cviceni)

Positivné (semi-)definitni matice

Domaci tkol 1. Pro kazdou z nasledujicich matic urcéete minimélné 2 riznymi zpusoby, zda je
positivné semidefinitni nebo positivné definitni:
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Domaci kol 2. Rozhodnéte, zda je nasledujici matice fadu n positivné definitni:
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Domaci kol 3. Urcete v8echny matice A € R™" takové, Ze matice A a —A jsou positivné
semidefinitni. [2 b]

Domaci ukol 4.

a) Bud A € R™" positivné definitni a S € R™" regularni. DokaZte, Ze matice ST AS je positivné
definitni. [2 b]

b) Bud B € R™ ™ positivné semidefinitni a B;; = 0 pro jisté i. Ukazte, Ze i-ty fadek a i-ty sloupec
matice B jsou nulové. [2 b]

Domaci akol 5. Spoctéte Choleského rozklad matice A a pouzijte ho k feSeni soustavy Ax = b
pro vektor b = (8, —10,30).
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Domaci kol 6. Najdéte priklady matic ilustrujici, Ze nefunguje pfimé zobecnéni podminek pro
testovani positivni semidefinitnosti pomoci

a) Gaussovy eliminace (pfevod na odstuphiovany tvar s nezapornou diagonalou),

b) Sylvestrova kriteria pro positivni definitnost (nezdporné determinanty hlavnich vedoucich pod-
matic). [3 b



