Linearni algebra 2 termin odevzdani: 16.5.2022 (do zac¢atku cviceni)

Bilinearni a kvadratické formy

. Zduvodnéte, proc¢ jsou nasledujici formy bilinearni a naleznéte jejich maticovou reprezentaci:

(a) nasobeni realnych ¢isel, [1 b]

(b) a: R* x R? = R danou a(z,y) = x1y1 + 2T2y1 + 3T2Ys, 2 b

(c) b: Zy x Z% — Z danou b(x,y) = (ézzm) : (ijyj) [3 b]

. Uvazujte kvadratickou formu ¢: R? — R danou piedpisem

c(x) = x] — 6w1my + 975,
Urcete jeji maticovou reprezentaci:

(a) vuci kanonické bazi, [2 b]
(b) vuci bazi B = {(1,2)",(1,1)"}. 2 b]

. Ve vektorovém prostoru R? méjte kvadratickou formu

gla,y,2) = 2% — 2wy + daz + y* + 227,

Najdéte polarni bazi formy g a urcete jeji signaturu. [5 b]

. Rozhodnéte, zda existuje baze R? takové, Ze matice formy g (z piedchozi tlohy) vici této

bézi je
1 11
1 01
111 2 ]

. Necht f je bilinearni forma a dale A jeji maticova reprezentace vici néjaka bazi B. Dokazte,

nebo vyvratte, ze vlastni ¢isla matice A jsou nezavisla na volbé baze B. [3 b]



