Priklady na procvicent z Linedarni algebry 1 1

7. Vektorové prostory a podprostory, linearni obal

Cv. 7.4 Nad Z; urcete, kolik prvku mé nasledujici prunik linearnich obalu
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Resend:

Oznac¢me dané vektory vy, ve,v3 a wy, wy, ws. Nyni staci vytesit rovnici aqvy +
QoVy + vy = [rwy + Powse + Psws, podivat se, jaké mozné kombinace hod-
not 1, 52, f3 vysly a témi prendsobit wy, wy, ws. (Pokud by dané vektory byly
linedrné zavislé, mohlo by se stét, ze vice Feseni dd ten samy vektor.)
Odpoved': 49.

Resfme tedy soustavu linearnich rovnic aq v, +aave+aus— Grwr — fowe— Bzwz = 0:
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Pro hodnoty f; dostaneme vztah p; + B2 = 0 z posledniho rfadku upravené
soustavy, t.j. fo = s, f3 =t pro s,t € Z7 a $; = — 35 = 6s. V pruniku proto lezi

49 vektoru ve tvaru
Brw + Bows + Bsws = 65 - (5,0,3,4)" +5-(0,1,0,2)" +¢-(6,6,6,0)"
=5-(2,1,4,5)" +t-(6,6,6,0)" pro s,t € Zs.

Ekvivalentné muzeme vektory v pruniku vyjadiit jako o v +aevs+asgvs. Z feSeni
soustavy dostaneme

a1 = —652—663284‘25,
Qg = _6ﬁ2 = S,
3 = —352 - 353 =4s+ 4t

pro s,t € Z7. Vektory v pruniku linearnich obalt jsou tedy ve tvaru
U1 + vy + asvs = (s +1)-(6,2,3,2)" +5-(3,2,5,5)" + (4s + 4t)-(0,1,6,3)T
=5-(2,1,4,5)" +t-(6,6,6,0)" pro s,t € Zx.



